Fiiggvénytranszformaciok — tudasproba NEV: civiiiniiiiniiiniennnnenns

1) Abel apukajaval egy hatalmas golyopalyat épitett, a golyopalya egy része egy
asztalkan all, egy masik része a padlon. A golyd 26 mésodperc alatt megy végig a
palyan, ezalatt az idOtartam alatt egyszer sem all meg. Az aldbbi abra azt a
fliggvényt szemlélteti, amelyik a goly6 inditasatol eltelt id6hoz hozzarendeli a
golyonak az asztallaptol mért magassagat.
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a) Hany cm a kiilonbség az indulasi és az érkezési pont magassaga kozt?

b) Az indulastdl szamitva mely idéintervallumon emelkedik a golyd magassaga?

¢) Mi torténik a golyoval a 8. és a 11. mésodperc kozott?

d) Az indulés utdn mennyi idével kertiil az asztallap szintje ala a goly6?

e) Melyik fliggvénytani tulajdonsagra kérdez ra a feladat d) része?

f) Irj olyan kérdést, ami a fliggvény minimumbhelyére kérdez ra!
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2) Adott képletével a kovetkezd fiiggvényt f:[-3;4] >R, f(x)=

12

X' +2
a) Toltsd ki az alabbi értéktablazatot:
x 0 1 2 3 4 -1 -3 0,5
Jx)
/4p
b) Abrazold a fiiggvényt a kitoltott értéktablazat alapjan!
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3) Adott a kdvetkezd valos szamok halmazan fiiggvény f'(x)= —(x—2)2 +5.
a) Milyen értéket vesz fel a fliggvény x =3 helyen? 2p

b) Az f(x)-hez fiiggvénytranszformaciok segitségével jutottunk el az f;(x)=x" fiiggvénybél.

frd fel a kozbiils8 1épéshez tartozd hianyzo képletet £, (x)-hez!

1 (x) =x’
fi(x)==(x=2)

f(x)=
f4(x):—(x—2)2 +5

/1p




¢) Abrazold az elézé f(x) fiiggvényt fiiggvénytranszformaciok segitségével derékszogii
koordinata-rendszerben, a koztes 1épések grafikonjat is abrazolva!
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4) Abrazold a kovetkezé fiiggvényeket kozos koordinata-rendszerben (més szinekkel), a legb&vebb
halmazon, ahol értelmezhetdek a kifejezések:

f(x)=vx+3-2; g(x):\m_z\
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5) Az alabbi képen harom hozzéarendelés grafikonjat latod, az f{x), a g(x) €s a h(x) grafikonjait.

a) Add meg az f(x) értelmezési tartomanyat és értékkészletét!

ET= EK=
2p
b) Olvasd le a grafikonrdl s(x) fliggvény zérushelyét!
/p
¢) Allapitsd meg a g(x) minimumbhelyét és -értékét!
minimumbhely: min. érték: 2p
d) Add meg, hogy hol szigori monoton cskkend az f (x) fiiggvény!
/1p

e) Add meg mindhdrom fliggvény hozzarendelési szabalyat (az értelmezési tartomanyokat nem
kell felirnod)!

f(x)=
g(x)=

h(x)= /6p

Osszesen: /40p



Fiiggvénytranszformaciok — tudasproba- megoldokulcs

1) Abel apukajaval egy hatalmas golyopalyat épitett, a golyopalya egy része
egy asztalkan all, egy masik része a padlon. A golyd 26 masodperc alatt
megy végig a palyan, ezalatt az iddtartam alatt egyszer sem all meg. Az
alabbi abra azt a fliggvényt szemlélteti, amelyik a golyo inditasatol eltelt
1d6hoz hozzarendeli a golyonak az asztallaptdl mért magassagat.
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Hény cm a kiilonbség az indulasi és az érkezési pont magassaga kozt?
135 cm.
Az indulastol szdmitva mely iddintervallumon emelkedik a goly6 magassaga?
A 6. és a 8. masodperc kozt, és a 20. és 24. masodperc kozt.
Mi torténik a golyoval a 8. és a 11. mésodperc kozott?
Vizszintesen gurul.
Az indulas utan mennyi idével keriil az asztallap szintje ald a goly6?
16 masodperccel.
Melyik fliggvénytani tulajdonsagra kérdez ra a feladat d) része?

A zérushelyre.

frj olyan kérdést, ami a fiiggvény minimumbhelyére kérdez ra!

Mikor volt a golyo a legmélyebben az asztallaphoz képest?
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2) Adott képletével a kovetkezd fiiggvényt f:[-3;4] > R, f(x)=

a) Toltsd ki az alabbi értéktablazatot:

X 0 1 2 3 4 -1 -3 0,5

fo | 6 4 2 %zl,w L_41 ~1,09 ?z5,33

/4p
b) Abrazold a fiiggvényt a kitoltott értéktablazat alapjan!
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3) Adott a kdvetkezd valos szamok halmazan fiiggvény f(x)=—(x— 2)2 +5.
a) Milyen értéket vesz fel a fliggvény x =3 helyen?
f(3)=—(3-2) +5=4 2p

b) Az f(x)-hez fiiggvénytranszformaciok segitségével jutottunk el az f;(x)=x" fiiggvénybél.
frd fel a kozbiils8 1épéshez tartozé hidnyzo képletet f, (x)-hez!

fi(x)=x* fo(x)=(x—2)", illetve az f; (x)=—x" is helyes

f3(x) —(x—2)2 f4(x)=—(x—2)2+5 /1p




¢) Abrazold az eldz8 f(x) fiiggvényt fiiggvénytranszformaciok segitségével derékszogii
koordinata-rendszerben, a koztes 1épések grafikonjat is dbrazolva!
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fi(z) = x?
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Megjegyzés: ha a 2-vel eltolas és a -1-gyel szorzas felcserélddik, szintén helyes a megoldas

/5p

4) Abrazold a kovetkezd fliggvényeket kozos koordinata-rendszerben (mas szinekkel), a valds

szamok lehetd legb&vebb részhalmazan:

S(x)=x+3-2 g(x)

g(x) = ‘\/a:—|—3 = 2’
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5) Az alabbi képen harom hozzéarendelés grafikonjat latod, az f{x), a g(x) €és a h(x) grafikonjait.

a) Add meg az f(x) értelmezési tartomanyat és értékkészletét!
ET=[-2;3] EK=[-4;5] /2p
b) Olvasd le a grafikonrol A(x) fiiggvény zérushelyét!
X, =-3 /1p

¢) Allapitsd meg a g(x) minimumhelyét és -értékét!

minimumhely: x,, =-2 min. értek: p,. =—1 2p

d) Add meg, hogy hol szigortt monoton csokkend az f (x) fiiggvény!
a [0;3] intervallumon /1p

e) Add meg mindhdrom fiiggvény hozzarendelési szabalyat (az értelmezési tartomanyokat nem
kell felirnod)!

f()c):—x2 +5
g(x):\/x+2—1
h(x):§x+2 /6p

Osszesen: /40p



