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mi 9. évfolyam Ki emel, kiemel?

VII. ora: Ki emel, ki emel?

Az 6ra célja: Osszeg szorzatta alakitasa, kiemelés megbeszélése, gyakorlasa.

ElG6zetes tudas: fels§ tagozatos algebra ismeretek, algebrai kifejezések csoportositésa,
algebrai kifejezések szorzasa

Kozponti fogalmak: 6sszeg, szorzat, kiemelés
Az 6ra legfontosabb elemei

e A didkok villamkartyakat készitenek, amelyeknek egyik oldal egy szorzat alakban
megadott algebrai kifejezés szerepel, a masik oldalon pedig ennek a kibontott alakja.
Az bra elején ezeknek a segitségével gyakoroljak a beszorzast.

e A folytatasban téglalapok teriiletének tobbféle megadasaval foglalkozunk: ezuttal a
didkok egymasnak készitenek feladvanyokat, ahol az 6sszeg alakban megadott algebrai
kifejezéshez kell megtalalni a megfelel§ téglalapot (és egyuttal a szorzat alakot). A
tanulsagok alapjan tisztazzuk a csoporttal a kiemelés fogalmat.

e Az ora végén ismét a villamkartyakat hasznaljuk, de ezuttal forditva: a didkoknak azt
gyakoroljak, hogyan irhatjak fel az 6sszeg alak alapjan a szorzat alakot.

Az ora elokészitése
Sziikséges:

o Ures kartyak el6készitése a villamkartyakhoz, fejenként 5 darab.
e Az el6z6 6ran hasznalt kivagott téglalapok el6készitése.
Fajl neve: algebrag 06 melléklet téglalapok

Opcionalis:

1. Vetito el6készitése a téglalapok kivetitéséhez.
Link: https://www.geogebra.org/geometry/quuveymg

2. Szinezds feladatlap nyomtatasa hazi feladatnak, gyakorlasnak a szorzatta
alakitashoz

F4jl neve: algebrag o7 melléklet szinezds kiemelés feladatsor



https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_6_mell%C3%A9klet_t%C3%A9glalapok.pdf
https://www.geogebra.org/geometry/quuvcymq
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_7_mell%C3%A9klet_sz%C3%ADnez%C5%91s%20kiemel%C3%A9s%20feladatsor.pdf
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Az oOra felépitése

1. Villamkartyak készitése (8 perc)

Tanar: Az el6z6 oran algebrai kifejezések szorzasat tanultuk meg. Ennek gyakorlasahoz
villamkartyakat fogunk késziteni. Mindenki kap 5 tires kartyat. Ezek egyik oldalara fel kell irni
egy szorzatot, majd a masik oldalra a szorzas eredményeképpen kapott 0sszeget. Példaul, ha
az egyik oldalra szorzatalakként azt irom, hogy 2x2 - (x — 3), akkor mit kell irnom a méasik
oldalra?

Diak: 2x° — 6x’

Tanar: Igen, ez tokéletes. Persze nem szeretnénk, ha minden kartya egyforma lenne, ezért a
kovetkezbket szeretném kérni.

Legyen olyan kartya, ahol a beszorzas utani eredmény kéttagi 6sszeg, de olyan is, ahol
tobbtagu.

Gondoljatok arra, hogy vannak negativ szamok és tortek is — jelenjenek meg ilyenek is
az egylitthatok kozott!

Legalabb az egyik kartyan hasznaljatok az ismeretlen jelolésére a sajat nevetek
kezdébettijét!

A felirt feladataitok legyenek fejben megoldhat6 nehézségtiek!

5 percetek van a kartyak elkészitésére.

Rogzitsiik a tablan, mi mindenre kell figyelni:

Egyik oldal: szorzat (példa) Sétaljunk korbe, segitsiink az

Masik oldal: 0sszeg (példa) elakadoknak. Nem baj, ha nem készit
Legyen az osszegek kozott kéttagu és tobbtagu is mindenki 5 kartyat, de jo, ha 2-3 darab
Szerepeljenek negativ és tort egyiitthatok mindenkinél lesz.

Szerepeljen a nevetek kezdGbetiije ismeretlenként

Mire figyeljiink a feladat alatt?

e

2. Beszorzas gyakorlasa villamkartyakkal (5 perc)

Tanar: Most az elkésziilt kartyakkal fogjuk gyakorolni a beszorzast!

Megbeszéliink egy sorrendet a tanteremben, mindenkinek meglesz, hogy kinek kell
majd tovabbadnia a kartyakat.

Mindig a szorzatalak legyen feliil, amikor tovabbadod.

Nézd meg a kapott kartyan szerepl6 szorzatalakot, majd végezd el a beszorzast, ird
fel az 6sszegalakot a filizetedbe. Forditsd meg a kartyat és ellendrizd magad.

Ha minden rendben, add tovabb a kartyat.

Ha szerinted nem te hibaztal, hanem a kartya hibéas, hivj engem! 5 percig fogunk a
villamkartyakkal gyakorolni.
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Sorrend
Erdemes a tovabbadasi sorrend meghatrozasakor egy olyan kort kialakitani, amelyben
mindenki kényelmesen tudja atadni a kartyat a kovetkezének.

Feltorl6dé kartyak

T6bb kartya van, mint gyerek, de ett6l még feltorlddhatnak kartydk néhany helyen — ezek
koziil érdemes néhanyat megoldas nélkiill tovabbadni, hogy senkinek ne kelljen
varakoznia.

Alternativa az id3keretre

Fix id6keret helyett gyakorolhatunk addig, amig valakinek nem sikeriil 10 beszorzast
helyesen elvégezni.

L

3. Téglalapok teriiletének felirasa tobbféleképpen (10 perc)

Tanar: Megint kiosztom a mult 6rai téglalapokat, ezittal is kettesével fogtok ezekkel dolgozni.

e Alkossatok parokat!

o Ismét azt kérem, hogy rakjatok ki a kicsi téglalapokbol egy nagyobb téglalapot, és irjatok
fel a teriiletét tobbféleképpen: szorzat- és 6sszegalakban egyarant.

e A paregyik tagja irja fel a kapott 6sszegalakot a tablara.

e Ha minden paros felirta az 0Osszegalakot, akkor az lesz a feladatotok, hogy
megallapitsatok az Osszegalakokhoz tartozé szorzatalakokat! Ebben segithet, ha
kirakjatok a megfeleld téglalapokat. Az eredményeket a fiizetetekbe irjatok le.

e Minderre kb. 10 percetek van.

Feladvanyok a tablan

Osszesen annyi feladvany lesz, ahany parosunk van. Erdemes megszdmozni a
feladvanyokat, hogy a megbeszélés soran tudjunk majd hivatkozni rajuk.

Segitsiink a feladvanyok megoldasaban

Ha minden feladvany felkeriilt a tablara, sétaljunk korbe, és segitslink az elakadoknak.
Buzditsuk 6ket a téglalapok megépitésére. Az Gsszegalak tagjai a kiilonallé téglalapok
teriiletei, az egyenlé oldalaik mentén tudjak Osszeilleszteni Gket, majd ez alapjan
leolvasni a szorzat alakot.

-

A munka alatt nézziik at a villamkartyakat

Amig a csoport ezen dolgozik, érdemes atnézni a villAmkartydkat: az éra végén a
kiemelést szeretnénk vele gyakorolni, a csoport szamara nehezebb (pl. csoportositva
kiemelést igényl6) kartyadkat érdemes a kartyacsomagbol kihagyni.

- =
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4. Kiemelés megbeszélése (15 perc)

Tanar: Beszéljik meg a tapasztalatokat! Volt a feladvanyok
kozott olyan, amikor csak kéttaga volt az 6sszeg? Foglalkozzunk
el6szor azzal!

Példa: ac + be
Tanar: Hogyan lehetett ennél gondolkodni?

Diak: Meg kellett keresni azt a téglalapot, amelynek oldalai a és ¢
hossztisagiiak, mert ennek lesz a teriilete ac. Illetve azt a
téglalapot, amelynek oldalai b és ¢ hosszisaguak. Ezeket kellett
ugy osszeilleszteni, hogy téglalapot kapjunk.

Tanar: Es ez hogyan volt lehetséges?

Diak: A kozos ¢ oldal mentén.

Tanar: Es ezutan mit kellett tenni?

Diak: Csak felirni a teriiletet masképpen, szorzatalakban: c - (a + b)

VII. 6ra
Ki emel, ki emel?

Moédszertani
megjegyzés

Ha ki szeretnénk vetiteni a
téglalapokat, ezt az oldalt
hasznalhatjuk:
https://www.geogebra.org/
geometry/quuveymg

V

Tanar: Igen, ez nagyon jo. Ezt réviden tgy is mondhatjuk, hogy kiemeliink c-t.

ca+cb=c-(a+b)=(@+b)-c
Mi koze a kiemelésnek a beszorzashoz?
Diak: Tulajdonképpen visszafelé kell csinalni a beszorzast.

Tanar: Igen, kicsit visszafelé kell gondolkodni. Olyasmi ez, mint,
amikor kivonast végziink. Tulajdonképpen akkor is visszafelé
gondolkodunk, azt prébaljuk meg kitalalni, hogy mihez kellene
hozzdadni a kivonand6t, hogy a kisebbitend6t kapjuk.
Kiemeléskor is azt probaljuk kitalalni, hogy mit kell beszoroznunk
a kiemelt tényez6vel, hogy a vizsgalt kifejezést kapjuk. Osszeadni
konnyd, kivonni kicsit nehezebb. De a kivonast mindig lehet
osszeadassal ellendrizni. Itt is valami hasonl6 a helyzet: beszorozni
nem olyan nehéz, kiemelni, a szorzat alakot megtalalni id6nként
nehezebb. De szorzassal mindig ellendrizhetiink.

Tanar: Mi a helyzet most a negativ egylitthatokkal? Mit kell

Modszertani megjegyzés

Nézziik meg a didkok
tovabbi példait. Ha nagyon
hasonléak, akkor
valogassunk kozilik.

Erdeklsdébb csoportban a
csoportositva kiemelés is
szboba keriilhet.

V

csinalni, ha mondjuk ezt a kifejezést szeretném szorzatta alakitani: 2x° —6xy —8x

Diak: Val6jaban semmi, ugyanugy kell eljarni, csak most megint nem tudjuk a feladatot

konnyen modellezni téglalapokkal.



https://www.geogebra.org/geometry/quuvcymq
https://www.geogebra.org/geometry/quuvcymq
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Tanar: Rendben, akkor mit csinaljunk?

Lehetséges valasz: Ki lehet emelni 2-t. Azt kapjuk, hogy
2-(x2 —3xy—4x).

Tanar: Mindenki erre gondolt?

Diak: Ki lehet emelni x-et is. Azt kapjuk, hogy 2x- (x —-3y— 4) .

Tanar: Hogy tudnank ezt ellenérizni?

Diak: Beszorzassal.

Tanar: Ha kiemelést, szorzatta alakitast végziink, akkor
probaljunk meg minél ,,tobbet”, azaz minél tobb tényez6t kiemelni.
Ez sokszor segit a feladatmegoldasban (pl. egyenletek esetén).

5. Kiemelés gyakorlasa villamkartyakkal (5 perc)

VII. 6ra
Ki emel, ki emel?

Algebrai tortek

Erdeklédébb csoportban
el6keriilhet, hogy tortek
kialakitasaval még ,tobbet”,
igy a fenti példaban x2-et is
ki tudunk emelni.

Tisztazzuk, hogy nem
akarunk algebrai torteket
kapni a kiemelés, szorzatta
alakitas eredményeként!

V

Tanar: Hogyan tudnank a kiemelést, szorzatta alakitast gyakorolni az elkészitett

villamkartyakkal?

Diak: Forditva kell hasznalnunk Gket.

Tanar: Rendben, akkor ezt fogjuk tenni. Most mindig az Osszegalak legyen feliil, amikor
tovabbadod. Nézd meg a kapott kartyan szereplé Osszegalakot, majd végezd el a kiemelést,
illetve szorzatta alakitast, ird fel a szorzatalakot a fiizetedbe. Forditsd meg a kartyat és
ellendrizd magad. Add tovabb a kartyat. 5 percig fogunk a villamkartyakkal gyakorolni.

Sorrend
Hasznéljuk az 6ra elején kialakitott tovidbbadasi sorrendet.

Feltorl6dé kartyak
néhanyat megoldas nélkiil toviabbadni.
Alternativa az id6keretre

helyesen elvégezni.

Ismét figyeljiink arra, hogy ne torldédjanak fel a kartyak. Sziikség esetén érdemes

Fix idGkeret helyett gyakorolhatunk addig, amig valakinek nem sikeriil 10 kiemelést

-

6. Az Ora lezarasa (2 perc)

Tanar: A mai 6ran kiemeléssel, szorzatta alakitassal foglalkoztunk. Ezt tudjatok gyakorolni a

kiosztott szinezds feladatlap megoldasaval.
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Lehetséges tablaképek az orardl
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Mellékletek

Kivaghato téglalapok

Az 6ran hasznalt téglalapkészlet fekete-fehér, nyomtathaté formatumban. Azonos a VI. 6ran
hasznalt készlettel, igy ha ez megmaradt, akkor nem sziikséges Gjra nyomtatni.

F4jl neve: algebrag 06 melléklet téglalapok

Részletes nyomtathato 6ravazlat

Ebben a dokumentumban tablazatos formatumban taldlhaté6 meg minden olyan informacio,
amire hasznos lehet az 6ra tartasa kozben ratekinteni. Nincsenek benne hosszi szoveges
részek és modszertani megjegyzések, de részletesen kovethetd az ora felépitése.

F4jl neve: algebrag o7 tablazatos dravézlat részletes

Egyoldalas nyomtathaté éravazlat

Tablazatos formatumu oOravazlat, ahol a leglényegesebb informaciok egy A4-es oldalnyi
terjedelemben 6sszefoglalva szerepelnek.

F4jl neve: algebrag o7 tabldzatos dravizlat A4

Szinezos gyakorlofeladatsor (lehetséges hazi feladat)

A feladatsorral a didkok Osszegalakban megadott algebrai kifejezések szorzattialakitasat
gyakorolhatjak kiemeléssel. Plusz motivaciot jelenthet a feladatok megoldasdban, hogy a
helyesen elvégzett szorzattaalakitasok alapjan kiszinezhetnek és kitalalhatnak egy szinez6ben
elrejtett képet. Akar 6rai munkanak vagy otthon elkészitend6 gyakorlasnak is hasznos a
feladatlap.

F4jl neve: algebrag o7 melléklet szinezds kiemelés feladatsor



https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_6_mell%C3%A9klet_t%C3%A9glalapok.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/%C3%BAj/algebra9_7_t%C3%A1bl%C3%A1zatos%20%C3%B3rav%C3%A1zlat_r%C3%A9szletes.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_7_t%C3%A1bl%C3%A1zatos%20%C3%B3rav%C3%A1zlat_A4.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_7_mell%C3%A9klet_sz%C3%ADnez%C5%91s%20kiemel%C3%A9s%20feladatsor.pdf

