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II. 6ra: Szovegek roviden

Az oOra célja: Annak tudatositasa, hogy a kiillonb6z6 matematikai tartalmu szovegek
algebrai kifejezésekkel modellezhetdk, egy szoveghez tobbféle kifejezés tartozhat, egy

kifejezés tobbféle szoveget modellezhet.

El6zetes tudas: Felso tagozatos algebra ismeretek, egyszerd miiveletek algebrai

kifejezésekkel.

Kozponti fogalmak: algebrai kifejezés, valtozo, behelyettesités, alaphalmaz

Az ora legfontosabb elemei

Az 6ran matematikai tartalmu szovegeket és képleteket kapcsolnak 6ssze a diakok, két jaték

keretében:

1. Az els6 15 percben matematikai dominokkal dolgoznak: el6bb paArmunkaban ki kell
rakniuk a dominét, majd a feladatban szerepl§ képleteken gyakoroljak a

behelyettesitést.

Hény forintom van, ha
van a db szdzforintosom
és 2-szerannyi db
htszforintosom?

HAM

3600

2. Az o6ra méasodik felében sajat maguknak kell szoveg alapjan képletet, illetve képlet
alapjan szoveget alkotniuk. A feladat az ismert ,telefonos” jaték mintdjara zajlik, azaz
egy papirlapot adnak egymasnak sorban tgy, hogy a kovetkez6 didk csak az utoljara
elkésziilt szoveget/képletet lathatja, és ez alapjan kell neki megalkotnia a kovetkezd

sort.

Szovegek roviden
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Az ora elokészitése

Sziikséges:

1.

II. 6ra
Szovegek roviden

Domin6ok nyomtatasa és kivagasa a 2 f6s csoportok létszamanak megfelelGen.

F4jl neve: algebrag 02 melléklet dominé
és algebrag 02 melléklet domind leirassal

Erdemes lehet kiilonb6z6 szinti papirra nyomtatni a kiilonb6z6 csoportok dominéit.

2. Cédulak kivagasa behelyettesitéshez. Minden 2 fGs csoportnak egy-egy szdmpért
tartalmazo cédula kell, az egész csoportnak elég 6sszesen egy oldalnyi nyomtatés ebbdl.

3. Telefonos jatékhoz lapok nyomtatasa és félbevagasa, a 2 f6s csoportok
szamanak megfelelGen.
F4jl neve: algebrag 02 melléklet telefonos feladat
Lehetséges, hogy a jatékhoz potlapokra is sziikség lesz, erre a célra barmilyen papir
megfelel.

Opcionalis:

4. Az ido kivetitéséhez vetit6gép vagy okostabla el6készitése.

5. Feladatlapok nyomtatasa, amennyiben fel akarjuk hasznalni hazi feladatként.

Fajl neve: algebrag 02 melléklet telefonos gyakorlas

Az Ora felépitése

1. Bemelegit6 feladat (10 perc)

Tanari kozlés: ,,A mult 6ran lattuk, hogy képletek segithetnek minket a hétkéznapi életben,
illetve més tantargyakban is. Szoveges matematika feladatok megoldasakor jelentds segitséget
jelenthet, ha a feladatot képletekkel, algebrai kifejezésekkel modellezziik. Ezt fogjuk a mai 6ran
koriiljarni.

Alkossatok parokat (vagy 3 f0s csoportokat)!

Ki kell raknotok egy dominét, ehhez minden csoportnak
adni fogok egy 10 kartyabdl all6 készletet.

A dominok egyik oldalan egy szoveg, a méasik oldalan egy
algebrai kifejezés lathato6. Parositsatok a megfeleld szoveget
a megfelel6 algebrai kifejezéssel, illesszétek a parokat
egymas mellé — igy rakjatok le egymas utan sorban a
dominokat.

Az egymas utani dominokon taldlhat6é Dbettisorok
osszeolvasasaval egy matematikus nevét kapjatok (csak meg
kell talalnotok, hogy honnan kezdjétek a kiolvasast).
Keressetek ra, mikor és hol élt, és mir6l hires ez a
matematikus!

Ha elkésziiltetek, szoljatok!”

Moédszertani megjegyzés

Ha az el6z6 6ran parokkal
dolgoztunk, akkor
hasznalhatjuk akar
ugyanazokat a parokat.

L—

Moddszertani megjegyzés

Irjuk fel, meddig
dolgozhatnak, vagy vetitsiik
ki a hétralévé id6t, példaul a

www.virtualisora.hu/idozito/

oldal segitségével!

L



https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_domin%C3%B3.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_domin%C3%B3_le%C3%ADr%C3%A1ssal.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_telefonos%20feladat.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_telefonos_gyakorl%C3%A1s.pdf
http://www.virtualisora.hu/idozito/
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A didkok az alabbiakhoz hasonl6 domindkkal fognak dolgozni:

Két szam kiilonbsége a,
a kisebbik 60. Mekkora 7'(57—7)
a nagyobbik?

HVA

II. 6ra
Szovegek roviden

Egy a fejti sarkdnynak a
lovag levagta 7 fejét,

meghétszerezte|fejeinek
szamat. Hany feje lett
ezutan?

RI1Z

mire az azonnal 60-(a—l)+120

Segit6 otletek: Kérhetjiik a gyerekeket, hogy egymas kozott osszak el a dominokat, tegyenek
egyet az asztal kozepére, és keressenek ahhoz valamelyik oldalrél ill6 darabot. Igy épitkezzenek
egyszerre kétoldalrol. De az is megoldas lehet, hogy egyszerre kiteszik az asztalra mindet, és

igy probalnak parokat keresni.

A dominé megfejtése: Konnyen ellendrizheté az elkésziilt dominé: a két végének is
illeszkednie kell és valahonnan kezdve kiolvashat6 Muhammad ibn Mtsza l-Hvarizmi neve.

2. Behelyettesités gyakorlasa (5 perc)

Tanari kozlés: ,Akik elkésziiltek a dominok Osszerakasaval,
jelezzék, odamegyek 1j feladatot adni a kirakasotokhoz.”

,Huzzatok egy szampart tartalmazé cédulat! Ellendrizzétek az
0sszeill6 dominoboldalakat azzal, hogy a kapott szdmokat a szovegbe,
illetve képletbe is behelyettesititek! Mit vesztek észre?”

Behelyettesités gyakorlasa

Mobdszertani megjegyzés
Akik elkésziiltek a
dominéval, folytathatjak
ezzel a feladattal.

A lassabban halad6knak
csak néhany behelyettesitést
kelljen elvégezni.

7

A feladat megoldasa soran szembesiilnek vele, hogy a képletekbe minden esetben be tudjak
helyettesiteni a kihazott értékeket, de a szovegbe bizonyos értékeket csak értelmetleniil lehet
behelyettesiteni. Péld4ul a fent lathaté sarkanyos feladat esetén csak a pozitiv egész szamok
illenek a szoveghez. (A céduldkon szerepl6 szamparok koziil egy altalanosan jo a feladatokhoz,

a masik pedig valamelyik feladatoknal a szovegbe nem helyettesithetd.)



https://hu.wikipedia.org/wiki/Muhammad_ibn_M%C3%BAsza_l-Hv%C3%A1rizmi
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3. Alaphalmaz fogalmanak megbeszélése (5 perc)

Tanar: Mit vettetek észre a behelyettesités soran?

Diak: Az algebrai kifejezésbe tetszbleges értéket be tudtunk helyettesiteni, de ennek nem
mindig volt értelme a szovegben.

Példa1: Ha egy sarkanynak le lehet vagni hét fejét, akkor legalabb

7 fejének lennie kell. Rdadasul a fejek szama csak egész szam lehet. i 5 3 i
Moédszertani megjegyzés

Példa2: A jég homérséklete Celsius-fokban (rendes légkori A példak kapesén
nyomason) csak o vagy negativ szdm lehet. Nincs értelme pozitiv felvetédhet, hogy érdemes-e
hémérsékletti jégrél beszélni. negativ id6rél, hosszlisagrol

beszélni. Errdl érdemes lehet
kicsit kozosen gondolkodni,
akir a tandoran kiviili

Tanar: A szoveg idénként meghatarozza, hogy milyen értékek tovabbgondolasra buzditva.
jonnek szoba. Példaul geometriai szovegben, ha hosszisagot V

keresiink az altaldban nem lehet negativ. Vagy ha almak szamarol

szol a feladat, akkor csak természetes szdmok johetnek szoba. Ez

lesziikiti az algebrai kifejezésben szerepld szamok korét: az igy kapott szamhalmazt az algebrai
kifejezés alaphalmazanak nevezziik.

Moédszertani megjegyzések
Mindenképpen irjunk fel néhany példat. Erdeklédébb csoportban lehet az alaphalmazra
definiciot is adni.

- =

4. Brainstorming: szoveges feladatok jellemzd témai (3 perc)

Tanar: Mar emlitettiik, hogy algebrai kifejezések felirasa segithet minket szoveges feladatok
megoldasa soran. De milyen szoveges feladatok keriilhetnek el§ matematika vagy mas 6rakon?
Gytijtsiink tipikus szoveges feladat témakat!

Moédszertani megjegyzések

Gytjthetjiik a téma-otleteket a tablan, de akar hasznalhatunk valamilyen szofelhd
készit6 alkalmazast: pl. Mentit (Interactive presentation software - Mentimeter).

Nem baj, ha a gyerekek kreativak, és kevésbé tipikus témakat is bedobnak, jo, ha
sokféle otlet 6sszegytilik.

L



https://www.mentimeter.com/
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5. ,Telefon” jaték (12 perc)

Tanar: A kovetkez6 részben szoveg alapjan képletet fogunk irni, majd a képletek alapjan
szoveget. Ismeritek azt a hajtogatds jatékot, amikor mindig ugy kell tovdbbadni a papirt, hogy
a tetejét lehajtottuk? Az jatékos leir egy mondatot, tovabbadja a lapot a masodik jatékosnak.
O megproébalja a mondatot lerajzolni, és lehajtja gy a papirt, hogy az eredeti mondat ne
latszon. A harmadik jatékos a rajz alapjan ismét egy mondatot ir, és igy tovabb. Mi hasonl6
dolgot fogunk csinalni.

e Minden péaros kap egy lapot egy szoveggel a tetején.

e Ezalapjan kell algebrai kifejezést irnia.

o Ezutin hatrahajtja (vagy lehajtja) a szoveget, Ggy, hogy csak az algebrai kifejezés
latszodjon, és tovabbadja a lapot a kovetkezd parosnak.

o Ok kitaldlnak egy szoveget az algebrai kifejezéshez.

o Okis hatrahajtjak a lapot, hogy csak az 6 szovegiik latszédjon, majd tovabbadjak.

Hogy még vilagosabb legyen a feladat, nézziink egy példat. Tegyiik fel, hogy azt latod a
lapodon, hogy 2b+3c. Valaki tud ehhez szoveget irni?

Lehetséges valasz: A strandon a feln6tt belép6 ara b forint és a gyerek/didk belépé c forint.
Mennyit fizet egy 5 f6s csalad (2 sziil6 + 3 gyerek)?

Tanar: Ha visszaértek a lapok az elsé parokhoz, akkor széthajtjuk a lapot, és megnézziik,
hogyan valtozott az lizenet. A szovegek kitalalasat segitik az el6bb Osszegy(ijtott témak -
hasznaljatok Gket nyugodtan. A szovegek lehetnek humorosak is, de torekedjetek az érthetd,
értelmes feladatok létrehozasara. J6 munkat!

A kiosztando lapok elérhetisége:

a2_melléklet_telefonos feladat

Moédszertani megjegyzések

Hagyoméanyos tantermi elrendezésben érdemes a lapokat egymasnak a padsorban
hatrafelé adni, majd a leghats6 par el6re viszi az elsé padba. Igy példaul, ha 5 pad van
egymas mogott, akkor 5 kiilonboz6 szoveget kell kiosztanunk egy padsorban, ezek fognak
,korozni”. Mas elrendezés esetén érdemes lehet valamilyen jol kovethet, konnyen
atlathat6 sorrendet kijel6lni.

Szamitanunk kell arra, hogy a szovegiras lassabban megy, mint az algebrai kifejezések
felirasa, érdemes szinkronizalni a tovabbadést. Példaul 1 percet adjunk az algebrai
kifejezés felirasara, és 3 percet a szovegére.

Ha egy paros nagyon nehezen boldogul, segitsiink pl. a téma megadasaval, egy-egy
részeredményre vald rakérdezéssel.
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6. A jaték tanulsagainak megbeszélése (7 perc)

Tanar: Volt olyan iizenet, ami megvaltozott?

Diak: A szoveg teljesen megvaltozott, hiszen az algebrai kifejezésb6l nem lehetett kitalalni a
témat.

Tanar: Mire kovetkeztetiink ebb61?

Diak: Egy-egy algebrai kifejezés nagyon sokféle szoveget modellezhet.
Tanar: Volt-e, ahol valtozott az algebrai kifejezés?

Diak: Igen. Nem mindenki ugyanugy irta fel az algebrai kifejezést.
Tanar: Tudtok példat mondani?

Példa:

Diak: a+b+(a+b) és a+b+a+b és 2(a+b) és 2a+2b és 2-a+2-b

Tanar: Mindegyik helyes?

Diak: Igen. Ha csak 6sszeadas van, akkor a zarojel felesleges./Ha 2 db a-t adok Gssze, az 2-a
lesz, amit roviden 2a-nak is irhatok./Mindegy, hogy el6bb adom Gssze a két értéket, és az
Osszeget szorzom Kkettével, vagy a két értéket kiilon-kiilon megduplazom, és az igy kapott
értékek Osszegét veszem.

Tanar: Azaz mit mondhatunk ezekrdl az algebrai kifejezésekrol?
Diak: Egyenl6k.

Tanar: Hogyan tudnénk ezt ellendrizni?

Diak: Behelyettesitéssel.

Tanar: Ha behelyettesitéskor ugyanazt kapjuk, akkor biztosak lehetiink benne, hogy
egyenl6k?

Diak: Nem, el6fordulhat, hogy véletlen egybeesés.
Tanar: Példaul igaz-e, hogy x+1=2x-1.

Diak: Nem.

Tanar: Helyettesitsétek be x helyére a 2-t! Mit kaptatok?
Diak: Hogy mindkét kifejezés 3-mal egyenld.

Tanar: Most akkor mégis igaz?

Diak: Nem, ez véletlen egybeesés. Mas értékekre nem igaz.

Tanar: Mi ennek a tanulsaga?

Diak: Hogy ugyanazon (vagy hasonld) széveg alapjan tobbféle, egymassal egyenl6 algebrai
kifejezés adhat6 meg. Ezek a kifejezések egyenlok, egymasba alakithatok.
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Tanar: Ilyen atalakitasokkal fogunk foglalkozni a kovetkezd 6rakon.

II. 6ra
Szovegek roviden

Moédszertani megjegyzések

modell, amit alkottunk? Itt is hangsalyozzuk a behelyettesités szerepét!

El6fordulhat, hogy valamelyik lapon hibas 1épés szerepel. Errél mindenképpen
érdemes beszélni, akar t6bb id6t is raszanni. Hogyan vessziik észre, hogy nem jo a

L

7. Az Ora lezarasa (2 perc)

Lehetséges hazi feladat: A mellékletek kozott megtalalhaté, az
algebrai képletek felirasat gyakoroltato feladatlap.

Tanar: A kiosztott feladatlap segitségével az 6ran tanultakat, azaz
algebrai kifejezések felirasat tudjatok gyakorolni.

Lehetséges tablakép az orarol

Modszertani megjegyzés

AKkér a telefonos jaték kozben
is kioszthatjuk a feladatokat,
hogy aki éppen var a sajat
cédulajara, ezzel foglalkoz-
hasson.

L=

LsQumazs (?4. (aovey ﬁa‘kﬂ'o{n
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Mellékletek
Dominokészlet

A bemelegit6 feladathoz hasznéalt domindokészlet. 10 kartyat tartalmaz, melyeket nyomtatas
utan ki kell vagni, érdemes lehet kiilonb6z8 szini A4-es lapokra nyomtatni a csoportok
dominoit. Az utols6 lapon néhany szampar talalhat6, amit a behelyettesitéshez huznak majd a
parok a dominokirakas utan, ebbdl elég 6sszesen egyet nyomtatni az osztalynak. Célszer(i az
egy parnak kiosztandé dominokat egy boritékban oOsszegylijteni, és ha nem szeretnénk
véletlenszertien kihtzatni szampart, akar minden dominokészlet mellé bekészithetiink egyet-
egyet a behelyettesitéshez.

F4jl neve: algebrag 02 melléklet domino és algebrag 02 melléklet domin6 leirassal
Telefonos jaték
A 2 f6s csoportok szamanak megfelelGen.

F4jl neve: algebrag 02 melléklet telefonos feladat

Részletes nyomtathato 6ravazlat

Ebben a dokumentumban tabl4zatos formatumban taldlhaté6 meg minden olyan informacio,
amire hasznos lehet az 6ra tartasa kozben ratekinteni. Nincsenek benne hosszi szoveges
részek és modszertani megjegyzések, de részletesen kovethets az ora felépitése.

F4jl neve: algebrag 02 tablazatos oravazlat részletes

Egyoldalas nyomtathaté éravazlat

Tablazatos formatumu oOravazlat, ahol a leglényegesebb informaciok egy A4-es oldalnyi
terjedelemben Gsszefoglalva szerepelnek.

Fajl neve: algebrag 02 tablazatos 6ravazlat A4

Gyakorlofeladatok (lehetséges hazi feladat)

Képletté alakithato szoveges feladatokat tartalmazo gyakorlofeladatsor. Felhasznalhatjuk hazi
feladatként, vagy megoldhatjuk egy gyakorlo6ran kozosen.

F4jl neve: algebrag 02 melléklet telefonos gyakorlas



https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_domin%C3%B3.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_domin%C3%B3_le%C3%ADr%C3%A1ssal.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_telefonos%20feladat.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/%C3%BAj/algebra9_2_t%C3%A1bl%C3%A1zatos%20%C3%B3rav%C3%A1zlat_r%C3%A9szletes.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_t%C3%A1bl%C3%A1zatos%20%C3%B3rav%C3%A1zlat_A4.pdf
https://itm.renyi.hu/sites/default/files/oratervek/algebra/09_%C3%BAj/algebra9_2_mell%C3%A9klet_telefonos_gyakorl%C3%A1s.pdf

